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Exercice n°3 : 

     Soit f la fonction définie  sur ] 0  , + ∞ [ , par :  f(x) = log (x)  − 3
𝑥𝑥

  . on désigne par ( C ) sa courbe  

représentative dans un repére orthonormé  ( (𝑂𝑂 , 𝑖𝑖 , 𝑗𝑗 ) . 

 ( 7 points ) 

1) Déterminer lim𝑥𝑥  → 0+ 𝑓𝑓 (𝑥𝑥 ) .        Interpreter graphiquement le résultat . 
2)   a)  Calculer  lim𝑥𝑥  → + ∞ 𝑓𝑓 (𝑥𝑥 )  et  lim𝑥𝑥  → + ∞

𝑓𝑓  (𝑥𝑥)
𝑥𝑥

 
b)  En déduire la nature de la branche infinie de la courbe ( C )au voisinage + ∞ 

3)  a) Montrer que  pour tout  x ∈  ] 0  , + ∞ [ ;  f ‘ (x) =    𝑥𝑥  +  3
𝑥𝑥² 

    

              b) dresser alors le tableau de variation de f 

4) a) Montrer que l’ équation : f (x) =  0 ; admet  une unique solution 𝛼𝛼 ∈ ] 0  , + ∞ [  . 

        b) Justifier que   :      2 ,8  <   𝛼𝛼  <   2, 9 . 

5)  Tracer  la courbe  ( C ) . 
6)  Soit F la fonction définie sur ] 0  , + ∞ [   ,  par  F (x) =  ( x – 3) log(x)  - x 

a)  Calculer  F ( 3 ) . 
b)  Montrer que F est une primitive de  f sur ] 0  , + ∞ [   . 
c)  En déduire  A  l’ aire  de la partie limitée par la courbe ( C ) , l’axe des abscisses et les 

droites d’ équations :   x =   𝛼𝛼   et  x = 3  . 
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