Exercice N° 1

1) a/

b/ Les demi droites [BA") et [CA") sont les deux bissectrices du triangle 2BC
issue respectivement de B et C donc la demi — droite [24") et la bissectrice
du triangle BC issue de ().
Les tringles QC’A’ et 2B’C’ sont isométrique ( angle — coté - angle)donc
C'A" = AB etC = OB

—_—

T
A'C’ = A'B’ donc le triangle A’'B’C’ est isocele et comme A'B’'C’ = %

le triangle A’B’C’ est donc équilatéral.
NC’ = 0B’ donc Le triangle QB’C’ est isocele de sommet principale 0.
c/ On a Le triangle QB’C’ est isocele de sommet principale 2 donc

_180° — BN C _ 180° —(180°—2b — 2¢)

> =b+c

N

2)
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a) Montrons que DC'B' = EB' C' =r — 2a.
T
ona 3a+3b+3c=n = a+b+cz§

OnaE = Syey(A) donc B’ = B'E etonaD = Sypy(A) donc A'C' = C'D.
les triangles A'C’'D et A'B’E sont isoceles de sommet principales respectifs C’ et B’.
A’B’C’ est équilatéral donc C'B’ = A'B’ = A'C’ Donc C'D = B’C’ = B'E
b) Montrons que les points D, C’,B’, et E appartiennent a un méme cercle

que l'on précisera.
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Exercice N°2

Soit ABC un triangle équilatéral de coté 1 et soit D un point de [BC]

1
Onpose BD = xavecx # 0,x #1 et x $§

Soit E le point de [AB] tel que BE = «x.les segments [AD] et [CE] se coupent en F.

On pose P le milieu de[AC].

FD _ FE
1) a/ — Montrons que T

- OnaBD = BE = xetCBA = % = BDE est un triangle équilatéral de coté x.
DE = BD = BE = «x

DC = BC-BD = 1—xetEA = BA-BE =1— x

- Les droites (BC) et (BA) se coupe en A et le points D € (BC) et E € (BA)

BD X BE

BC 1-x BA

Dans le trapéze ACDE les droites (AD)et (CE)ce coupe en F
FD FE DE «x

d’apres le théoreme de Thales on alors FASFC-AC- 1" X

donc (DE) // (AC) d’apres la réciproque de Thales.

etona

o FD _FE
UTFAaTFc T
s FB  2x
ontrons que FP = 1_x
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GP EA 1-x _ Be=CPT—
FG GE e — P
—_——— ﬁ —
FP_pA_~ x

FB=FG+BG=GP1xTx+ xFP ona GP =FG+ FP = (x+ 1)FP

X x(x+1)+x(1—x) 2x
FB=(x+1)——FP + xFP = FP = PF
1—x 1—x 1—x
u FB _ 2x
U EFPT1—x
V3/1—x
b/ Dédui FP=—( )
/ Déduisons que >\ T3
- Ona =2 o Fp=2pp
FP 1—x 1—x
i 0naBP=§=>FP=§—FB N FP=§—1%FP
FP<1+ Zx) V3 FP<1+x> V3 p \/§(1—x>
1—x 2 1—x 2 2 \1+x

2) On désigne par S1 Uair du triangle BEF et par S2 U'air du triangle AFP.

Mont Sl _ 2x2
ontrons que SZ = 1—x
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Soit G le point d’intersection de [DE] et [FB]

b
EG el la hauteur du triangle BEF issue du pointE etOna EG = 5

EH x FB  xFB
51 = 2 4

_ AP X FP FP
AFP est un triangle rectangle en P donc S, = — = e

xFB
J S T4 (FB)_ <2x>_ 2x>
M, T FP T \Fp) T 1 =x) T 1%
4

3) On suppose que le rayon r du cercle inscrit au triangle AFC est le méme que

celui du cercle inscrit au quadrilatére BDFE.

C

1-2x
3x—1

air(AFC) = 252 = ~(1+ 2FA)r = 52 = (1 + 2FA)r
air(BDFE) = 251 = 3 (2FD +2x)r =  (2xFA + 2x)r = xr(1+ FA)
> S1 =_xr(1+FA)

a/ Montrons que FA =
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1
air(BDFE) S1  7X(1+FA)  2x(1+FA)

air(AFC) ~ S2 1+ 2FA

T(1+2FA)
S1 2x?

S2 1-—x

,  2x(1+FA)  2x°

dow = T 1—x
1+ FA X

(1+2FA)  1-—x
© (1+FA1—-—x)=x(14+2FA) © FA(1—-x)—2xFA=x—(1—-x)
1-—2x
3x —1

orona

signifie © (1+FAA—x)=x(1+ 2FA)

& FA(1-3x)=-14+2x & FA=

b/ Déduisons la valeur de x puis celle de r
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