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Exercice1:(4,5 points)

Répondre par vrai ou faux sans justif ication
1) Soit le trinôme de second degré /(x) = ax2 + bx + c où a ,b et c étant trois réels avec a ÿ 0

a) Si c = 0 alors l'équation /(x) =0 admet 0 pour solution.
b) Si a < 0 et A = b2 — 4ac < 0 alors l'inéquation f(x) > 0 admet des solutions.

2) Si P(x) = x(x2 + l)(x3 + 2x — 1) alors d°(P) = 6

3) Si P et Q sont deux polynômes non nuls alors d°(P + Q) = d°(P) + d°(Q)

4) Si G est le barycentre des points pondérés (A,V2 — 1), (B, 1) et (C, -1) alors G est aussi le

barycentre des points pondérés (A, 1), (B,a/2 + 1) et (C, -1-sfï )
5) Soit A et B deux points distincts du plan et A une droite

Si (AB)// A alors tjgÇA) = A

Exercice2: ( 7,5 points)
1) Résoudre dans M. : x2 — 5x + 6 = 0

2) Soit /(x) = x3 — 6x2 + llx — 6

a) Vérifier que/(x) — (x — l)(x2 — 5x + 6)

b) Résoudre dans M : x3 — 6x2 + llx — 6 > 0
3) Soit g{x) = x4 — 5x2 + 4

a) Factoriser t2 — 5t + 4
b) En déduire queg(x) = (x2 — l)(x2 — 4)

4) Soit h(x) =
g(X)

a) Déterminer le domaine D de définition de h

x — 3
b) Montrer que pour tout x de D : h(x) =

x2 + 3x + 2

c) Résoudre dans M : h(x) > 1
Exercice3: ( 8 points)
Lafigure doit être tracée sur unepage de votre doublefeuille qui contient uniquement leschéma
Soit ABC un triangle isocèle tel que AB =AC —4 et BC =3 (l'unité est lecm)

1) Construire le point E barycentre des points pondérés (A ,1) et (B ,—4)

2) Soit F le point défini par BF = 3BC
Montrer que F est le barycentre des points pondérés (B ,—2) et (C ,3). Construire F

3) Soit G le barycentre des points pondérés (A ,1) ; (B ,—4) et (C , 6).
a) Montrer que les points G, E et C sont alignés.
b) Montrer que G appartient à la droite (AF).
c) En déduire une construire du point G.

4) a) Déterminer et construire l'ensemble A des points M du planvérifiant :

||MA -4MB + 6MC || = ||MA -4MB ||
b) Déterminer et construire l'ensemble C des points M du planvérifiant :

||MA -4MB + 6MC|| = 2||ÂB — ÂC||
5) a) Construire les points E' ,C' ,G' les images respectives de E ,C ,G par tÿg

b) Montrer que les points E' ,C' ,G' sont alignés
c) Soit A'= tÿg (A) ;Montrer que A' 1(E'G') .
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Correction
Solution-Exercice 1:(6 X 0, 75 pt)

1) a) VRAI 2) VRAI
b) FAUX 3) FAUX

Solution-Exercice 2 :
x2 — Sx + 6 = 0 (a = 1;b = — 5 ;c = 6)

A= b2 — 4ac = 25 — 24 = 1> 0 donc x' = -JLsJÂ — Ll
2a 2

2 et x'

4) VRAI
5) VRAI

—b+s]~K 5+1

2a
~

2
~

= (2;3} (1pt)
a) (x — l)(x2 — Sx + 6) = x3 — 5x2 + 6x — x2 + 5x — 6 = x3 — 6x2 + llx — 6 = /(x) (0, 75 pt)
b) x3 — 6x2 + llx — 6 > 0 sig (x — l)(x2 — 5x + 6) > 0

- oo 1 2 3 +oo

x-1

x2 — Sx + 6

(x — l)(x2 — 5x + 6)

) +

+

+

+ ()-() +
- I) + (i - (i +

SR = [1,2] U [3,+oo[ (1pt)
a) t — St + 4 (a = 1;b = — S ;c = 4)

Q
a + b + c — 0 donc x' = 1et x" — - — 4 donc t —St + A — (t — l)(t — 4) (1pt)

b) g(x) = x4 — 5x2 + 4. On pose t — x2 donc
x4 — 5x2 + 4 = t2 — 5t + 4 = (t — l)(t — 4) = (x2 — l)(x2 — 4)
D'oùg{x) = (x2 — l)(x2 — 4) (0,75 pt)
a) h(x) est définie si et seulement si g{x) 0
on suppose g(x) = 0 alors x2 — 1= 0 ou x2 — 4 = 0 sig x2 = 1ou x2 = 4 sig x = 1oux = — 1ou x = 2
ou x = —2. Donc D = R\{—2; —1; 1;2} (1pt)
b)

h(x)
(x — l)(x — 2)(x — 3) x — 3/(x) (x — l)(x2 — 5x + 6)

g(x) (x2 — l)(x2 — 4) (x — l)(x + l)(x — 2)(x + 2) (x + l)(x + 2)
x — 3

= -s—--- (1pt)
x + 3x + 2

c) h(x) > 1
Cette inéquation existe ssi x 6 D = M\{—2; —1; 1;2}

x — 3 x — 3
/i(x) > 1sig > 1sig — 1> 0 sig

x — 3 — x2 — 3x — 2

x2 + 3x + 2 x2 + 3x + 2 x2 + 3x + 2
-x2 — 2x — 5 x2 + 2x + 5

> 0 sig —-r-r < 0

> 0 sig

x + 3x + 2 x + 3x + 2
x + 2x + S (a = 1;b' — 1;c — 5)
A'= ù'2 — ac = 1— 5 = —4 < 0 donc signe de x2 + 2x + 5 est celui de a = 1> 0

x2 + 2x + 5

x2 + 3x + 2

x2 + 2x + 5

x2 + 3x + 2

— oo -2 -1 +oo

+

(I - 0 +

+

Sr = ]-2;-1[ (lpt)
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Solution-Exercice 3 :

E barycentre de (4 ,1) et (B ,—4) sig AE = = ÿ4F ou BE = ~~BA = ~~BA (0,25 pt)

* Construction de E (0,75 pt)

2) Supposons que F est le barycentre des points (F,a) et (C,/?) donc BF = ~ÿBC or BF = 3BC càd

5F = ÿ BC donc /? = 3eta + /? = lcad cr = l— /S = 1— 3 = —2

Ainsi F est le barycentre des points pondérés (5 ,—2) et (C ,3) (0, 5 pt)

* construction de F (0, 5 pt)
3) a) On a G le barycentre de {A ,1) ; (5 ,—4) et (C , 6) et F barycentre de (4 ,1) et (5 ,—4) alors G le

barycentre de (F,1— 4) et (C , 6) cad G le barycentre de (F,—3) et (C , 6) donc G, E et C sont
alignés (0,75 pt)

b) On a F est le barycentre de (F ,—2) et (C ,3) alors F est le barycentre de (F ,— 2 x 2) et
(C ,3 x 2) cad F est le barycentre de (F ,—4) et (C ,6)
Comme G est le barycentre de (4 ,1) ; (F ,—4) et (C , 6) alors G est le barycentre de (4 ,1) et

(F,—4 + 6) cad G est le barycentre de (4 ,1) et (F,2) donc G, A et F sont alignés
d'où G G (4F)(0,75 pt)
c) on a G G (4F) et G G (GF) [puisque G, F et C sont alignés] donc {G} = (4F) fl (CF) (0,5 pt)
4) a) Puisque G est le barycentre de (4 ,1) ; (F ,—4) et (C , 6) alors
MA -4MB + 6MC = (1-4 + 6)MG = 3MG

Et comme F barycentre de (4 ,1) et (F ,—4) alors MA — 4MB = (1— 4)ME = — 3ME

||MA-4MB + 6MC|| = ||MA-4MB|| sig ||3MG|| = ||-3ME|| sig 3MG = 3ME sig MG = ME donc
A est lamédiatrice de [GE] (0,75 pt)

* construction de A (0,25 pt)
b) ||MA -4MB + 6MC|| = 2||AB -AC|| sig ||3MG|| = 2||AB + CA|| sig ||3MG|| = 2||CB|| sig 3MG = 2CF
sig 3MG = 6 sig MG = 2 donc C est le cercle de centre G et de rayon 2 (0,75 pt)

* constmction de C (0,25 pt)
5) a) tÿg (F) = F sig EE' = AC (0,25 pt)

tÿg (C) = C sig CC7 = 4C (0,25 pt)

tÿg (G) = G sig GG7 = 4C (0,25 pt)
b) On a E,C et G sont alignés et la translation conserve l'alignement alors tÿg (F), tÿg (C) = C et

tÿg (G) = G sont alignés cad E' ,C' ,G' sont alignés (0,75 pt)
c) On a A est la médiatrice de [GE] alors A 1(GF) et comme la translation conserve l'orthogonalité alors

tÂc (A) 11ac ((G£0)
d'autre part tÿg ((GE)) = (tÿg (G)tÿg (E)) = (G'F') donc A' 1(E'G') (0,75 pt)
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