
SUITES RÉELLES (5) 3ème MATHS

Exercice N°1 :
« -2n-4

(I) Soit la suite (Un) définie sur IN* par / , Uk =----h 4
k=i 2

1) Prouver que pour tout ne IN* : Un =

2) Démontrer par récurrence que pour tout ne IN* : Un < 1.

( II) Soit 9 un réel de l'intervalle ] -j ;ÿ [ .On définit les suites (Vn) et (Wn) sur IN* par Vi = 1 et

Vn+, = —Vncos0 etWn=ÿ.
n n

1) a/ Montrer que (Wn) est une suite géométrique de raison cos0 .

b/ Déterminer les expressions de Wn et de Vn en fonction de cos0 et de n - Calculer lim Wn .
n—>+oo

c/ Montrer que pour tout n de IN* Vn < Un.
2) On pose pour n e IN*. Sn = 1+ 2cos0 + 3cos20 + .... + n.cos

n_1
9 .

a/ Calculer Sn (1- cos 0 ) et en déduire que Sn = y—
C°S ÿ —

C°Sÿ
,Vn

(l-cos0)2 1-COS0
§

b/ Déterminer alors lim — .
n

Exercice N°2 :

n.. . 71
1) Montrer que cos— =-.

12 2
2) Soit la suite (Un)neIN définie par Uo = 1 et Un+i = ÿ2+Un

a/ Calculer Ui et U2. Montrer que Vn e IN,0 < Un < 2

b/ Endéduire que Vn e IN,Un+i > Un

3) Soit (Vn)neIN telle que Vne IN Un = 2 cos Vn,Vn «•§
a/ Calculer Vo, Vi et V2 et vérifier que Vo, Vi et V2 sont en progression géométrique.

b/ Montrer que Vn e IN cos (Vn+i) = cos Vn). Endéduire la nature de la suite (Vn)

71
c/ Exprimer Vn puis Unen fonction de n. Endéduire la valeur de cos —

24
11-1( 3 1ÿ

d/ On pose Sn = V — Vn — . Exprimer Sn en fonction de n. Calculer lim Sn
k=o v 2tt n)

Exercice N°3 :
X 1X

1) Montrer que sin2x.sin3x - sinx.sin3x - sinx.sin2x = 2sinx.sin— .cos —

2 2
271 471 671 371 71 271

En déduire la valeur de sin— .sin--sin— .sin--sin— .sin—

7 7 7 7 7 7

2) Montrer que cos3x = 4cos x - 3 cosx . Endéduire que
f x ÿ 1 3 x

= — cosx + — cos —

4 4 3
cos—

v 3 j

X X X X 1 34 jç

— 3cos3 — +32cos3— -33cos3—r . Montrer que S4 = —cosx--cos—
3 3 3 3 4 4 34

/ _ \

4) On pose Sn = ÿ(- If 1 33 1 cos3 . Montrer par récurrence que Sn = cosx+ (-l)n 1
cos


