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: 13—11—-2017 DEVOIR DE CONTROLE N° : 1
: PROF. TAIEB MATHEMATIQUES DUREE : 2H

EXERCICE N° : 1 (6 POINTS)

1) a) Vérifier que (1-2V3i)? = =11 — 4iV3
b) Résoudre dans C I'équation z2 —z+3+iV3 =0

c) Mettre les solutions sous forme exponentielle.

2) Dans le plan complexe rapporté a un repére orthonormé(0, 4, V),

On donne les points A, B et M d’affixes respectives : z, = iV3; zg = 1 — iV3 et zy, = V/3e'®; Be]g,%ﬂ[

B M
a) Montrer que zy —z, = Ziﬁsin(g - E)e‘(?ﬁ en déduire la distance AM en fonction de 6.

b) Déterminer 6 pour que le triangle OAM soit isocéle en A.
z—1+/3 i

3) Atout point M d’affixe z tel que z#iv3 on associe le point M’ d’affixe z’ tel que : z' = i(

o

z—iV3

a)Montrer que pour tout z#iv3 ona: |z :% et arg(z') E%-’-(W,W)[ZR]
b) Déterminer les deux ensembles suivants :
E= {M(z) € Pf‘z" = l} et F= {M(z) eP/z' imaginairc}

EXERCICE N° : 2(5 POINTS)
La courbe ci-dessous représente une fonction

f définie et continue sur IR/{-1} qui admet :
e Ladroite A : y=x-1 comme asymptote e,
oblique au voisinage de (+«) |

e Ladroite A’ : y=-1 comme asymptote

au voisinage de (—«)

e Ladroite d’équation x=-1 comme asymptote

verticale a Cf
1) Déterminer graphiquement

a) XETmf(x); Xl_i.r_nmf(x) etxl_l,lglm(f(x) —-x+1)

—X+1

b) lim f(x) .En déduire lim (=)

c) lim '™  Endéduire lim &2 B

X—+o0 X Xx—4oo X

2) Soit la fonction g:x— =
S(x)
a) Déterminer I'ensemble de définition de g
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b) Montrer que g est prolongeable par continuité en -1

3) a) Montrer que la fonction f o f est définie sur IR /{-1}

b) Déterminer lim (fof)(x) ; lim (fef)(x) et lim fof(x)
X—+00 X——00 X400 f(X)
EXERCICE N° : 3 (4 POINTS)
@) -)rr ax<o
Soit f la fonction définie sur IR par f(x)={ x> —3x +1 ;si 0<x <1
VX2 —x =X ; six >1

\

1) a) Montrer que lim f(x) = -1/2. Interpréter graphiquement le résultat
X—+00

obtenu.
b) Calculer lim f(x)
X——00

2) a) Montrer que pour tout X< 0,ona: 1<f(x) < —2x+ 1.
a) En déduire lirr01_f(x) puis montrer que f est continue en 0.
X—

b) Montrer que f est continue en 1.

3) a) Montrer que I'équation f(x)=0 admet une unique solution a dans ]0,1][

b) Montrer que a = —

EXERCICE N° : 4 (5 POINTS)
1+2u,
2+U,

1) a)Montrer par récurrence que pour tout neIN, 0 <un<l1
b) Montrer que la suite (un) est croissante.
c)En déduire que la suite (un) est convergente et déterminer sa limite.

Soit la suite (un) définie par :u, =0 et VneIN,u,,, =

1
2) a) Montrer que pour tout neIN, 0<1-u,,, sz(l—un)

b) En déduire que pour tout neIN, 0<1-u, g(%j puis retrouver lim u_ .

3) Soit la somme S, => u,, n>1

k=1

a) Montrer que pour tout entiern>1, n-1 +(Ej SSnsn

; : : .S
b) Déterminer alors lim S_ et lim — .

n—+o0 N>+
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