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Exercice N°1 (7 points)

On considere la fonction f définie sur [—1, 4oo[ par f(X) =vV1 + x e~ .
(Cr) désigne la courbe représentative de f dans un plan muni d’un repere
orthonormé (O,1,7) .
1/Etudier la dérivabilité de f a droite de -1. Interpréter graphiquement le résultat obtenu.
2/Calculer lim f(x).Interpréter graphiquement le résultat obtenu.

xX—+00

3/ Dresser le tableau de variation de f.
4/a)Montrer que 1’équation f(x)=x admet une solution unique a dans [— %, +00[ et vérifier que
%<a<L
b)Tracer (Cy) sur le repére (O,7,)).
5/a)Montrer que pour tout réel x,1+x < e*.
b)En déduire que pour tout réel x > —1,0n a f(x)< 7.
6/Soit A un réel superieur ou égal a 1 et S(A):fff(x)dx.
a)Donner une interprétation graphique du réel S(7).
b)Montrer que pour tout A =1,0na:0< S(4) < % :

7/Soit (C) ={M(x,y) tels que y = f(x) ,-1< x <1}.Calculer le volume du solide S obtenu par
rotation de (C) autour de I’axe des abscisses.

Exercice N°2 (8 points)

A/1/Soit f la fonction définie par f(x) = In(2x+V1 + 4x2).
On désigne par (Cr) la courbe représentative de f dans un plan muni d’un repere
orthonormé (O,1,7) .
a)Montrer que f est définie sur R .
b)Montrer que f est impaire.
c)Dresser le tableau de variation de f.

1
O m_ ln_x+ ln<2+ ’4+x—2>
’ x - .

X X

b)Déduire la nature de la branche infinie de (C;) au voisinage de +oo.

3/a)Donner une équation cartésienne de la tangente T a (Cr) au point d’abscisse 0.
b)Tracer T et (C).

4/a)Montrer que f réalise une bijection de R sur un intervalle J que I’on déterminera.

2/a)Montrer que V x >
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b)Prouver que pour tout x réel de J, f~1(x) =

1 1
Uy = [ —= dx
B/ On considére la suite réelle (u,, ) définie sur N par : 0 Vitix®

1 xM
U, = | ——dx;n € N*
n = Jo Vizaxz

1/Montrer que u,= M.

2/a)Etudier la monotonie de la suite (u,, ) .
b) ProuverqueV n € N*, 0 < u, < @.

1 1
< < —
(m+1)V/5 — Un = n+1

3/a) Prouver que V n € N*,

b) Déduire lim u,.

n—-+oo

- -

Exercice N°3 (5 points)

On soumet, a la naissance, une population d’enfants a un test pour dépister la présence d’un
caractere génetique A.
La probabilité qu’un enfant ayant le caractére A ait un test positif est 0,99.
La probabilité qu’un enfant n’ayant pas le caractére A ait un test négatif est 0,98.
1/0n utilise le test avec une population pour laquelle des études statistiques ont montré
qu’un enfant sur 1000 était porteur du caractere A.
a) Déterminer la probabilité qu’un enfant prix au hasard dans la population étudiée ait un
test positif.
b)Déterminer la probabilité qu’un enfant ayant un test positif soit porteur du caractére A.
Donner une valeur approchée de ce résultat en pourcentage avec une décimale.
2/0n utilise le test avec une population pour laquelle des études statistiques ont montre
qu’un enfant sur 100 était porteur du caractere A.
Déterminer la probabilité qu’un enfant ayant un test positif soit porteur du caractere A.
Donner une valeur approchée de ce résultat en pourcentage avec une décimale.
3/0n utilise le test avec une population pour laguelle des études statistiques ont montré
qu’un enfant avait une probabilité p d’étre porteur du caractere A.
a) Déterminer la probabilité qu’un enfant prix au hasard dans la population étudiée ait un
test positif.
b) Déterminer, en fonction de p, la probabilité V(p) qu’un enfant ayant un test positif soit
porteur du caractere A .
c)Représenter V(p) en fonction de p .
d)On considere que le test est fiable lorsque la probabilité qu’un enfant ayant un test
positif soit porteur du caractére A est supérieure a 0,95 (Voisine de 1).
A partir de quelle valeur de p le test est-il fiable ?
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