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EXERCICE N° 1(5points)
1) Résoudre dans C, ' équation (E) : 222-V/3 (V3 +i)z +1++/3 i =0
2) Résoudre dans C , I'équation (E") : 2Z° -V3 (V3 +i)z +1 +/31 =0

3) Le plan est rapporté a un repére orthonormé (O ,u, ¥ ) On considére les points A et B

d'affixe respectives 2z, =1+—2”ﬁ et zg =12, . Soit I le milieu de [AB]

a) Donner la forme exponentielle de z4 et zp
b) Placer les points A, B , et I dans le repére (O, U , V)

4) a) Montrer que le triangle OAB est un triangle rectangle et isoc¢le
. H \/i - s 7
b) En déduire que OI = ~ etque (u,01)= 7 [2m]

. . » 4 i . Im
¢) Ecrire z; sous la forme algébrique et en déduire la valeur exacte de cos o etsin

EXERCICE N°2 (Spoints)

Le plan est muni d'un repére orthonormé (O ,v ,v )

Soit les points A , B, et C d'affixes respectives z,=-1+iV3 , zz =3 +iet z.= -z

1)a- Ecrire sous formes exponentielle z, , zp etz
b- Montrer que les points A , B et C appartiennent au cercle (¢ ) de centre O et de rayon 2
c- Construire les points A ,B et C

2) a- Montrer que le triangle ABC est rectangle isocéle en A
b- Calculer l'aire du triangle ABC

3) Soit M un point du plan d'affixe z,, = 2e‘ avec 6 € ]% , % [ et S l'aire du triangle MBC

a- Vérifier que M € ({ ) et justifier que le triangle MBC est rectangle en M

5
=

b- Montrer que S =2 |9219 —e'3

c- Vérifier que ¢i(6+%) ( el(0%) - o~1(6) )=e'2? . e's
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d- En déduire que S = 4|sinif6 — %))

4) Déterminer la valeur de 6 pour laquelle S est maximale
EXERCICE N° 3 (4points)

1° Soit a un réel strictement positif et f la fonction définie sur [a, a+1]

par f(x) =x

1
" 2Va+1

<fr(x)< —

a) Montrer que pour tout x de [a ,a+1] on a e

b)En déduire que pour tout x de [a ,a+1] on a

1 1
wemsVetl-Vas<gz @

2° Soit (Sp) la suite définie pour n >1 par S, = 2221%
a) Montrer en utilisant (1) ,que  Sp - % <vn -1<S,

b) En déduire lim,., S, et lim,,, &= 3"

|

30 SOIt tn = Sn = \/H

a) Montrer que (t, )est minorée
b) Montrer que (t,) est décroissante
c) En déduire que( t,) est convergente

EXERCICEN®4(6points)

Soit f la fonction définie sur JO, +oo [ par f(x) =

2x
1) a- Calculer limy+ f(x) ,interpréter graphiquement

b- Calculer lim,, f(x) et lim,, @ , interpréter graphiquement

x?-1

1+x?
2
4x ’Zx

2) a- Montrer que pour tout x€]0 ,+oo [ , f (x) =

b- Dresser le tableau de variation de f

3)Soit g; et g, lesrestrictions de f a chacun des intervalles ]J0,1]et[1 + oo [
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a- Montrer que g; réalise une bijection de JO , 1] sur un intervalle J que I'on déterminera
et que g, réalise une bijection de [1 , + oo [ sur un intervalle | que I'on déterminera

b- Donner I'expression de g;~* () et g,™! (X)

4) a- Soit n un entier naturel non nul . Montrer que I'équation f(x) = |1 +% admet

exactement deux solutions «a, et 3, tellesque 0 <a,< 1 <p,
b- Calculer a4 et p,

5) On considére la fonction h définiesur [0, +oo [ par

h(x) = \/ﬂ(f(x)— ’1+% >six>0

1 six=20
a- Montrer que h est continue en 0

b- Déterminer le signe de h(x) pour toutx €0, + oo
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