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EXERCICE 4:           

Pour tout entier � ≥ 1, on pose �� = ∫ ���
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1) a) Montrer que pour tout entier � ≥ 1, on a : 0 ≤ �� ≤
���

���
 puis calculer lim

�⟶��
�� 

    b) Calculer ∫
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�� puis calculer ��.          

2) a) Montrer que pour tout entier � ≥ 1, on a : ∫
����
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    b) Montrer que pour tout entier � ≥ 1, on a : �� = ��2 + (−1)� ∫
����
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��              

    c) En déduire que pour tout entier � ≥ 1, on a : |�� − ��2| ≤
�

���
 . Puis calculer lim

�⟶��
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3) a) A l'aide d'une intégration par paries, montrer que �� =
���
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    b) En déduire lim
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