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Fied 2 ¢ AN
Exercice I &7

1/ Montrer que la fonction U définie par U(x) = 1_: — réalise une bijection de l'intervalle]0, ]

Sur[% . 00[. https://www.facebook.com/MathTewa/ &
5 u(x) -—dt b
2/ Soit la fonction g définie sur Fintervalle [0, [ par :g(x} = j' Vo «

3/ Montrer que pour tout x dans 10, w[,g(x}) =x— = puss calculer I’lntei ﬂx) fz tx/T

Exercice 2 & wﬂ

A/ Soit la fonction polynome définie par : P(x) = 3x® —x 7

1)Calculer P{1) puis déterminer les réels a, bet ¢ tels g @!R ,P(x) = (x — 1){ax?+bx+c)

2)Etudier le signe de P(x)
B/Soit la fonction g définit sur |0, -+ oof pargf g —x+1-—2logx

Etudier le sens de variation de g puis en dé N\ signe de g(x} ©

x+log x

C/ Soit la fonction f définie sur 10, ? r:fl)=x+1+—=—

On note par C sa courbe rep% ive dans un repére orthonormé {0, 1,])

1/Etudier les varlatlons de

c} 2/Montrer que "équation h{x)=0 admet une unique solution w et que: 05 <w <06

d) © En déduire la position relative de C % Apuis tracer Cet A ©

R
1/ Etudier la fonction f définie sur R par f(x) = /22 + 2x + 2 et tracer sa courbe C dans un repére
orthonormé (O T, )
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2/ Tracer dans le méme repére la courbe {’ d’équation : y =-f(x)

Soit la courbe H=CU {’

Montrer que H est une hyperbole © dont on précisera I'équation réduite puis les coordonnées de
sammets et des foyers.

3/soit la fonction ¢ définie par: @(x) = log[x + 1 + f(x)]
Montrer que @ est une primitive de ;—sur R

0 (x+1)?

4/On pose : A= ffz fl)dxetB= [, o dx ‘@

a/Montrer que : A—B=2log(1 + v2)

En déduir © les valeurs de A et B :P

b/ Au moyen d’une intégration par parties sur B, montrer que 1 A+B=2+/2 q i

Partie B®

Pour tout entier naturel non nuin, on pose : [I,, = f_1 —

a)Calculer [1; et Il
b)Montrer en utilisant une intégration par parti
c)Déterminer U; et 11,

d}Montrer que la suite ([1,, est d Wie et minorépar 0

Exercice 4 & Q%
1/Etudier les variatiov@a fonction f de R dans R définiepar: f(x) =e* —x

Construire la c—au-r%'

2/Montrer qu t une réciproque f ! deéfinie sur R et écrire 'expression de f 1

3/ Déterr@
P

Exercice 5 &5

entative dans un repére orthonormé {0, 7,7)

dt

a fonction dérivée de f~1 et calculer Vintégrale : [ ———
ivée de f intégrale : f g

On considére la fonction f définie sur #par f(x) = e *log(1 + e¥) et on note C la courbe rprésentative
de fdans le repére orthonormé (O, T, —B .

1/ On concidére la fonction g définie sur [0, + oof par g(t) = é —log(1 +¢t)

Etudier les variations de g sur [0, + o[ et en déduire le signe de g(t).
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2.a.Montrer que fest dérivable sur Ret quevVx € R, f'(x) =e™* [f:; =log(1 + ex)]

b.Etudier ie sens de variation de f.
3.a.Montrer que pour toutréel x,f(x) = xe ™ + e *log(1 + ™) @
b.En déduire Ia limite de f{x) guand x tend vers 4co.

c.Déterminer la limite de f{x} quand x tend vers —oo

4.Dresser le tabieau de variation de f et tracer la courbe C
Tapez une equation ick. ~y
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